3. cviceni - teorie

Definice 1 (Parcialni derivace). Necht f je funkce n proménnych, j €
{1,...,n},a € R™. Pak &islo

ﬁ(a) — lim f(a—l_tel) —f((l) —_
Ox; t—0 t
~ lim f(al, e, Qi—1,05 + T, Qit1y--- ,an) — f(al,. . .,an)
t—0 t

nazyvame parcidlni derivaci (proniho Tdadu) funkce f podle j -té promén-
né v bodé a (pokud limita existuje).

Notace 2. Derivaci funkce f podle j-té proménné zna¢ime mimo jiné také
: !/
ako f7
jako fy.
Parcialni derivace pocitame v podstaté tak, Ze jiné proménné, nez je x;

bereme jako ¢isla.

Fakt 3. Aritmetika derivaci proto funguje porad stejné.
(f£9)=f+d
(f-g) =fg9+f-d
(i) _ [9—1fg'
g g2
Definice 4. Funkce f: R™ — R je spojita v k-té proménné v bodé a € R",
pokud limy_,¢ f(a + tex) = f(a)

Fakt. Je-li funkce f spojitd v bodé a v k-té proménné, pak co se vypoctu
f1.(a) tyce, muzeme pouzivat véty z minulého semestru - napf. vétu 44.

Definice 5. Necht G C R, a € G, f € C}(G). Pak graf funkce

T(z) = f(a) + ) fr,(a) - (z; — i)
i=1

je tecnd nadrovina fe grafu funkce f v bodé a.

Definice 6. Necht f: R® — R a ¢ € R, pak mnozinu [f = ¢] ! nazyvame
vrstevnict funkce f ve vysce c.

'Uzivame notaci [V (z)] = {z € R™: V(x)}.
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Navod

e D(f) - urcit a nakreslit

e urdim, zda je funkce definovana po vétvich - v tom piipadé si nakreslim
mnoziny, na kterych ma riazné predpisy

e zjistim, zda a kde je funkce spojita (pot¥eba napi. k vété 44)
e Ve vnitfcich ziskanych mnozin vypocitam parcialni derivace

e pokud je funkce na hrnaicich mnozin definovana, spo¢tu zde derivace
zvlast - z definice/dle véty 44.

— Aby paricélni derivace davala smysl, musi byt funkce definovana
na usecce prochazejici danym bodem v pithodném sméru (napft.,
pokud funkce neni tésné nad bodem z definovana, nemé smysl
tam pocitat derivaci podle y.)
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